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una posicién e‘equﬂlbuo tnicidl 4 otva findl a At d& i modlflca-
cién en los precios relativos.

El ingeniero francés J.iDupuit; habria sido: en/realidad.cquien:in:

trodujo ‘el concepto al analisis econémico en el afio 1844, cuando
1ntentaba obtener ’una evéluacmn” ‘monetari: 110§’ beneficms) o'l pér-
didas’ asomadas con'la 1]ac1on "¢’ precios alternativos para’ un’ bien phs
blico: ‘Er’ el tradicional’ ejernplo’del”
Ia gananma “del! consurmdor} denvada“de ‘unal“reduceiéfiié
debiéra medirse’ en termmo““monetanos ‘porelihrea:
jory aila® 1zqmerda ‘de°1a 'cuivar'de’ demanda por el uso’'del« puente“y
comprendlda entreel:iprecio! (;peaje):anterior-y reliactuals;y ooif

. Afios'masstarde’ Ay Marshall ise:vefiri6 explicitamente al concepto deﬁ-

"‘*In

el pea]e

mendolo:como Felrexcesode rpreciol que un) individuo: estaria! dispuesto
a‘pagar ‘sobre lovque-realmente ;pagaipara no:quedarse:sinun bien”;;em-

plé(’j’ ‘el mismordiagramarly llegéa idénticoresultado,:aungile -hizé:-una
importante contribucién al sefialar que la exactitud de la medida:rreque-
ria; que:la utilidad. margmal de. ingreso. fuera, constante,
Posteriormente | e:-intérpretando :el;ipensamiento; de Marshally ;.

Hicks:sefialé: que:el | excedente :del;consumidor; “puede f,conmderarse como

un; medio| de; éxpresar:en términos. de;ingreso monetario; la .ganancia, que
 obtendria un consumidor; como; consecuencia de una baja;en el precio’,y
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puente v él'i“peh”jewdémué's‘tr@*qﬁé

sitigda por deba -
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propuso cuatro definiciones alternativas, entre las que se destacan las va-
. \v [13 . » (13 = 3 . 27 .

riaciones “compensatoria” y “equivalente”. Definié la primera de ellas
como la suma de dinero que debiera pagar o recibir un consumidor a
raiz de un cambio en el precio de un bien para mantenerse en la situa-
cién de bienestar inicial y la segunda como la compensacién necesaria
para que el individuo conserve el nivel de utlhdad submgmente a la
variacion del pre et ‘ S

Teniendo en cuenta la importancia de estos instrumentos teéricos
en los estudios de costo beneficio y en la economfa aplicada, en la
parte que sigue se analizan con cierto detaﬂe empleando los rec1entes

cmna ‘nportanteV o1 venta]as anahtxcas ;

hdad; de.; variables,, .niimeros . mdlces” economlﬁ
amplia , conmdemblemente las. pesibilidades; . de; conhastacm ;
Se dice que:és:una reformulacién:-de; laiteoria:econdmica t1ad1c1o—v
nalipués-bajo la ‘denominacién \.de.fduahdad\;se;:agrupan;,:ahorfa7:una se-
rie «de “enfoques: dispersos: que estaban:implicitos..enila :teoria:!micro-
econémicai convencional;:: aunque::sin.un s desarrollo . sistematico y: una
exposicién : ngmosa de isus: relacmnes con:€l ahora;: denommado proble-
ma:; primal j ! :

El anilisis mas’ usual sobre: la conducta de‘mercado: del consumidor
géneralmetite:sé plantea enstérminos de’actividades: fisicas: pues ! se' ocu-
~ pa‘de la'maximizacién de la-utilidad; mientras: que el problemadual ens
fatizasierizilos valores: correspondieritesalaf minimizacién- del -gastor
Teniéndo éncuentd que ‘el dual:contiene’toda:laiinformacién ' propor-
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cionada:por!laifunciéni-de futilidad :sobre:laso preferenciasi: del:/consu
midor;-es:evidente; que:-d-partir :de/aquél:pueden’; obtenerse las. carac:
teristicas:,de/ésta; ampliando ien:consecuencia «sus: posﬂnhdades -analiz

En el anélisis que sigue se supone que él’
precios en el mercado de bienes, tiene un orden de preferencias que sa-
tisface las condiciones de continuidad:" 16hotonieidad y cuasiconcavidad
y su objetivo es la maximizacién de la;utilidad ‘guie puede alcanzar asig-
nando su ingreso limitado a la compra de conjuntos alternativos de
bienes. Su orden de preferencias puede y

Leplesénta una detelmi Ada combmacmn ‘de'bierids.
{ \ (kI

niizacién puede 4 vez plantearse formalmente asf: ¢
)?3_1 H TN

uu‘J

‘J

Max [u(X) | PX =

donde P = [pij..:, pu} é0"+ es (el’ vector-de precios estrictamente
positivo e yz0! 4+ el ingreso monetario. La solucién a este problema
proporciona: las i funciones-genérales.de demanda!Xi=:¢i(B;y) ;! peQ Q
que indican las ¢antidades-de cada bien deseadas por, el.consumidor.en
esas condiciones de precios e ingresos.

¢8) 8i la funcion, de utilidad fuera, del: tlpo,Cobb -Douglas; con retornos
constantes a escala, el proceso de optumzacxon podrla presentarse de
este, modo-




REVISTA! :DE..ECONOMIA{ Y ESTADISTICA

y::lasudeisegundo:-orden: o estabilidad »quié; el -determinante! hessiano: for-
" mado: con las:-derivadasisegundas::de iu yi:bordeado: con10s sprecios’ de
los: bienes: séai positivoy-lo que'iripliea-estricta:icuasiconcavidad:de la' fun-
cién de utilidad (y geométricamente curvas de indiférencia’ convexas ‘res-
pecto del ongen, como en la flgura 2) La solucmn del smtema (3) per-

proporciona la func16n de utlhdad 1nd1recta cuya presentacmn formal
suele hacerse asiy; . - R N B

e mdlca la: méxima- utlhdad que puede obtenerse» para’um! con]unto de
precios’ieiingreso’ dados: En-el caso Cobb Douglas“seré S

i

donde k=a b‘b Uno de los atrlbntos mas 1mp0rtantes de 14" funcién
de utilidad indirecta reside -en .el;hecho de.que; permite obtener las fun-
ciones ordinarias de demanda por simple derivacién. Para demostrarlo es
suficiente« diferénciarla-:totalmente conrespecto: aiun:isolo! precm man-
teniendo los demés y la utilidad constantes, obteniéndose:

ov/0p; = 2y (9v/0x;)/ (0x/0py) -—-31 111 (BXI/aPJ) = )\21 pi (9x/0py) (7)

S N I N PS AN ST

Bv/ayzzl(av/axi)/ (axi/lay) 21 uL(Bxx/ay) -—-)\.21 jafi (Bxi/ay) (8)
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pues:lds:icondicionies :dei optimizacion: implican ! u; =Ap:!: Diferenciando
ademas la restriccidn presupuestariaso(3ypixi==y); respecto. deiprecios
e ingreso se obtiene: 3; p; (x:/9p;) dps + % dps=0y 3 pi (ox:/%)
dy' = dy de donde resulta que -Ux,"="8'p; (k; VaplYy % p1 (Ox4/9y)
emplazadas en (7,);_{ (8) fmalmentey proporcxonan

reli ¥ H DRIy

1ew

que se ‘conoce’ como” 1d ”'t1da de Boy en ‘homena]é 3
cés quély it '
results ! evidente’ qué ls funéion ‘de 'déntanda’ordinaria’ puede’ obténerse
por simple derivacién de la funcién de utilidad mdn'ecta Esta compro-
bacién es facil de hacer en el caso Cobb Douglds''ya" queé ‘derivando’ (6)
se obtlene (4) en forma mn}edlata.

SOOI

. ot i)
c) La uncwn de gasto .

e} i sl

4

véstor solucibn 'para’ un ”m'v

LRy

pmcxona “~:'las funcmneé

R3] sz : crf LTan RN e h e e .
y su solucién proporciona ‘las ‘siguientes furiciones de demanda com-
pensadas:
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que:reemplazadas: én-la:funcién:objetivo: determman eI gasto mmnno del
consurmdm cuya expresxon anahtlca iesi: SRS '

entonces el costo monetario minimo que permite al consumidor 'alcanzar
el: mvel de utilidad u° a los:precios pt,- : -

' Finalmente, es importante sefialar que la funcmn dc gasto tamblen
Apggdq:calcularse'mvu:tle'ndo la.de, utlhdad indirecta,, debido, a‘}que csta

Si la funcién de gasto satisface ‘ciertas’ éondiciones de’ regularidad
(que derivan de la funcién de utilidad de la que prowene). es p051ble

, 2{1 c<?:9§um;dox' alcanzal un mvel de utlhdad
u® a precios P/, vale dec1r e(P’ u) =P’ X', Temendo en cuenta esta
expresion.se define una funcién, {(P).=e(Pu°)+PX, dependiente de
los precms de los blenes dlspuestos por el consumldor y que siempre

jes Iaﬂfmma*mas ‘barata; de ;obtener, un

cuando f(P’) = e(P’,u°) — P’ X’ O‘debe ser ademas Bf (P ) /ae (P,
u?)7/9pi — %'t =0 lo que.a su vez implica:

(14)

1 Es evidente que este es un enfoque dual al considerarlo en el apartade a)
y que los valores de la solucion de ambos coinciden, ya que en el primer - caso
la curva de indiferencia u se desplaza hacia arriba, hasta: el. punto de tangencia con
la., ;restriccién presupuestana y determirando’ la ‘combinacién éptima de bienes
(x°1 ¥ x°,) que maximizan el blenestar del _consumidor, mientras que-en el segundo,
es la ecuacién de balance la que se eleva hdsta alcanzar el nivel” de utilidad uo.
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mogéneas de grado uno en u y tienen las mismas p1op1cd1des ‘que las
funciones de utilidad de las que derivan. :

Es facil comprobar estos resultados en el casé Cobb Douglas, ya
que derivando (13) con respecto a p. se obtiene:

e (P,u" ) /pl — ap““ll sz u® /aa bb :fé_‘;:—l Pl . u®/bb pl—u1

= abpv, uo/bhp A= ’h q - (15)

9,»’ i

expresién que es idéntica a (12)« xi se calcula de un modo similar.

£
o

3. EL EXCEDENTE DEL CONSUMIDOR

oo

Marshall definig-el excedentedel consumidordiciendo que “el exceso
de precio que un individuo estarfa dlspuesto a pagar sobre lo que actual-
mente paga para no quedarse sin un bien, es la medida econémica mone-
taria de su excedente de satxsfaccmn o gananma en ut‘lhdad y geometn{

de’ p1eé1os' ‘elevant :
Si la“éuiva’ dé" demianda’ del ‘donsuimidor fuem'comodd enilafigura .

1, el precio vigente en el mercado p: y la cantidad que adquiere xi, su

disposicién a pagar vendria representada por la superficie odax,, el gasto

#total ‘porcopiax,y su ‘excedents ipor el tridngilo p,da”que en.él campo: o
continuo podria 1ep1esentalse por la sxgmente explesmn anahtlca-
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,,_‘\ -

‘donde se aprecm que permlte fredit 168 camb A excedente ‘del
consumldor provocados por'vanacmnes en el preczo ‘del’ blen cons1delado

si'el P! ’c1c'> dechnara ae pl 4 po pg "e]., .el area 001respond1ente al trépe-
tzmde po plab representarla el aumento en el excedente del consumldm

ciradgs o

ultxma fuera _mdependlente del cambm en Ios p1e01os podna sustraerse
del’ termmo de integracién y en ese caso se obtendrla un valor monetano
tnico correspondiente al cambio, en-el.bienestar derivado de un despla—

zamiento desde la posicién de ethbno inicial hacia la final y pro-

voeado . por -el..cdmbio en pl.z- Siisla . utlhdad margmal del;; ingreso no
el ‘consumidor
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} A pesa1 de;que en este punto Malshqﬂ no fue lo sufxclentemente claro ;
fpues copmdexo que,. la uhhdad malgmal del mgreso era .aprpmmadaa
constar ‘ se ocupo con .detalle del ternaE

demandas ‘con’ elastlmdades’“mgleso bunitarias” 'y furiciones” de ‘utilidad”
fuertemente'aditivasty’ 2) " Constancia "con réspectoal’ ingreso’ 'y a''to-
dos los: precios:exceptoruno; o sea dN/dy =0 .y oh/dp: =0; i
+ynrqueranst vez implica curvds de lindiferencia. vertical honzontal
mente paralelas;i también: conocidas - como-homotéticas:-én sentldo Iver-
tical urhorizontal., . i ;

GLooy
Hyise

En el primer caso, vale decn' cuando I utlhdad malgmal del mgresoq
es constante con respecto al cambio en todos los. precios (9A/8p; =0)
es;posible extraer A del signo integral obteniéndose:.

s = (v
iy

YA B

101 Bl ‘excedente dél consumiidor ‘es, ‘éntonces, igual al-cambio en la uti-’
lidad total provocado: por!unamodificacién en-el precio del bien consi:
 derado:corivertidd @ unidades monetarias por: lasutilidad smarginal el

ingreso y por consiguiente el area comprendida por debajo de la curva

de demanda marshalliana proporciona una medida, exacta deliicambio en
sel bienestar del consumidor? , , . ., -

‘u_alnxi—{-bilixz

la utilidad marginal del mgreso ‘serfa N = (a+b)/ay y el excedente del consu- ‘
midor, que podriayéxpresarse «déli modoisiguientering whirany nh wdunlens ;

Teg

pl
8, '*f ~~~~~ ‘ot ay/py dp; cay(1ln p1 - ‘1n D°%)

proporciona el mismo valor monetario delxcamblo rehy el bienéstarsqueel:derivado:de!
esta otra:

teniendo en cuenta que v = In 1ay/—p1(a."-;}—b) ];-};t; In |by/pylab) o o

s
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Si'la- utilidad ‘marginal del’ mgreso fuese en camblo constante respecto
a cambios en €l ingreso y en todos :los precios’ excep’co el pnmem”
(on/oy =0 y M/ep, =0,i1=2,...,n) las curvas “dé ‘indiferencia senan
paralelas en sen’ado vemcal u honzontal y para el blen ‘homotehco se
presentar1a una ‘situaci6n sumlal a la examinada en el caso antenm pues '
la’ utlhdad margmal del mgreso con respecto a cambms en su pleCIO
serfa constante ﬁnenhas que la s1tuac1on del 0t10 se parecelm a la que
se cons1dera a contmuacmn3 . . T

oS la uhlldad malgmal del mgleso dependlera tanto de los prec1os.
como del ingreso: se : obtendrian.. dos .expresiones: monetarias - distintas
de.:un mismo . cambio | en la utilidad total que” vendrian. determinadas
por el'valor que asuma A. Esta situacién caracteriza a las-funciones de
utilidad’-homogéneas y. la: Cobb : 'Douglas:: constituye -un ‘buen - ejemplo
de -ellas.En efecto; lasolucién del -sistema: de "ecudaciones: de: punto
méximo (3) permite obtenel la SIgmente expresmn anahtlca de’ la ati-’
hdad margmal del mgreso IR : SEEEREERE B

p— aubb o (ab-1) /p 1P . (a+b) Ca4b-1): T S ii(‘19)

que se transforma en A = a® bﬁ/pul p% cuando a+ b=1y en A=
v/2p1p::si aiz=b =21, p.¢j. En-este caso resulta evidente .que si|bien
es. posible: iestimar . el. excedente del ‘consumidor.; empleando (18)" los:
valores:ique se obtengan no- serdn tnicos pues ' dependerén  de los que.

; 3~55Es#~fécﬂ§'combfobar» qﬁe”la furicién de utitidad:

NEDIS IS

u=1Inx + x°

proporciona curvas de indiferencia paralelas en sentido vertlcal Las_funciones
de demanda ordinarias que denvan de ella” son i ‘

Xi——-—Pz/Pl . % = (y/pz)‘;—, 1

y eI excedente del consumidor correspoudlente al bien - homotetxco,v:a

pl
5= fp { p/py dpr.= p;(lnpl——lnp"l)

lo :que :proporciona; el - mismo: resultadoique I N P TA I TP LT
5=k vE—=v) AN -

teniendo en cuentaique vi=1a p,/p; + (v/p,) =T i} -
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asuma. A en las; COI’ldlClODGS de equilibrio, inicial ;y, final ,respectivamen: .
EI excedente del Jconsulmdo; conespondlenter a. la\funcmn de utilidad ,
; del e}emplo es:.

1
s = f
. P

y difiere del que se obtiene empleando (18) calculado.a su vez a. partn‘
de la funcién de utilidad indirecta expuesta en ( 5). '
ise consideraran.cambios:alternativos:.en los.precios: de varios-bie-’
nes :y; no; solo en,uno,de ellos, las condiciones para.que el excedente..del
consumidor proporcione una. medlda ‘exacta de los;cambios .en el bie-.
nestau S0, afn.,mas. restnctlvas, lo ‘que;;se, complueba facﬂmente Si. seA

La mtegral hneal asi; obtemda dependela de las- cond1c1ones de ~eqm—‘:
librio inicial y.final y-no de losjvalores que ;asuman?lag -variables.ailo lar-,
go del sendero de integracién sélo si‘\-es/constante con relacién fal cambio,
en-los. "pl'éCiOS""Vale'deCil' N/Bpr = 0, 1= 1,.4.,0:+ S esto ocurre’ puede’
extraerse del término,.de integracién, obteniéndose; una expresién idéntica;
a (18) .y, por -consiguiente el excedente:: del, consumidor  proporcionaré;
una expresién. monetaria  éxacta.:del; cambio s en;-la; utilidad , que  experi-;
menta;lel;individuo, al. desplazarse  de-unajsituacion -de . equlhbno (inicial;
a, otra.rfmalncomo .consecuencia ide; una ;variacién en ;los. precios: de:'los;
bienes que consume, cualquiera sea el sendero de integracién. Eqmvale

ademés, :@ilas ‘suma - de las areas COmplendldaS p01 deba]o:'de las Cuivas

{4 Las‘ conchcxones necesarias .y s'fx fen [ s end
contmua ‘en una"reglon ablerta ScQ“) sea’ mdependlente deli sendero'de mtegracmn.
entre cualquier par de puntos a y b de Sdvlo largo’:detoda curva ‘¢ requieren
que exista una funcién real F (llamada funcién potenmal de la funcifn vectorial f)
tal que £ =VF (Apostol; 1957, teorema ‘10-37) . En'tal ‘caso "se téndra:

{ fde = (VF = F(a) — F(b) sz, =gl
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requerido para que la utilidad’ margmal del ingréso sea independiente’ del

cambio en los precios (21) atn seria’ una integral exacta si se la multl-v‘
plica por A, aunque en este caso no representaria ya el excedente del con-

sumidor en la forma propuesta por Marshall 5. '

4. VARIACIONES COMPENSATORIA Y EQUIVALENTE

< Posteriormente, mterpretando el pensamlento de: Malshall y tratando
de encontrar una expresién alternativa que pérmitiera asignar un valor
monetario a los ‘cambios én la ‘utilidad de un'consumidor, J. R: Hicks'
sefialé en su obra “Valor'y Capital” (1976) que el excedente del consu--
midor - puede considerarse’ como un medio dé expresar' en términos’ de’
mgreso ‘monetario- la ganancia que obtendria’ el ‘consumidor como’ con-
secuencia de una baja en el precio” y agregb que el concepto serfa”anas-
logo a una variacién en la renta suficiente para compensar la dismi-
nucién en el precio sin colocarlo en una posicién mejor que la anterior.
Las criticas ‘que recibi6 esta dltima interpretacién (especialmente de
Henderson, 1941, p.ej.) le llevaron en una segunda etapa a proponer
cuatro definiciones alternativas de excedente del consumidor y a se-
fialar - cuidaddsamente - la - relacién - existente entre ellas y la- medida
marshalliana’ (interpretada’ como ‘el ‘4rea ubicada por- debajo de la curva
de demanda ordinaria) destacidndose las variaciones “compensatoria® y la.
eqmvalente La primera de ellas es el cambio ‘en el ingreso monetario
necesario ‘para-que un' consumidor ‘mantenga su nivel ‘de utilidad cuan-
do uno -0 mas precios del conjunto ‘de bienes que consume en' dos ‘situa-
ciones de ‘equilibrio ' alternativas ‘aumenta o disminuye. La segunda es;
en cambio; el ingreso adicional que tendria que recibir : después de una
caida»-i(okagntes de un auménto)fen el pre’cio-de’- uno-o mas 'bienésfque~ con-
5, Esto se comprueba facilmente :si se tiene en cuenta que la expresién mencio-.
nada tamblen puede conmderarse una, ecuacmn dlferencwl del ’apo. ‘
ds = zixldpl

y que si se la mulhphca por un' factor mtegrante AMPy) p ei., se h"msforma en una
diferencial exacta; pues: la- ‘expresion -resultante define movimientos sobre una - misma
superhcxe de utlhdad mdn'ecta, es decu"

}st =, }\Elxxdpxk—- 2‘ (6V/6Pi) 'dpi\'fj;';ok:
pues BV/BPi Ax;.

Lo
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-sume; fpara?»conservar«la :utilidad que alcanzaria con'; su ~ingreso E'atnterior

"1'11 Las dlstancns ylyo e yzy1 representan en; la flgura 2 las var1ac1ones
compensatoua y equivalente correspond1entes al desplazamiento. del
una posicién de equlhbrlo inicial (a) a otra final (b)

FIGURA 2
Teniendo en cuenta la funcién de gasto minimo expuesta en (10)
resulh .evidente . que la variacién, compensatona puede también: calcular-
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donde he (Pu ) representa: 1ai:demanda compens'lda lo:-que significa que
“la'variacién compensatorla puede interpretarse como el ‘drea ubicada deba-
‘jo de la cutva de demanda de uhhdad ‘constante’ y entre el m’cervalo de
plecms 1elevante BREEAL ' :

Téniendo en cuenta ademas que las funcmnes de demanda .Obtenidas
a partir de una funcién de gasto aplicando’ el lema de Hotelhng consti-
tuyen un sistema de ecuaciones en derivadas parcialés, resulta evidente
que éste tendré solucion de acuerdo al teorema dp Frobenius si y s6lo si
se verifica que 9x,/0p; = ix:/0p;, lo que ocurrird en todos los casos de-
bido a la simetria de la matriz de Slutsky. D’é éllo se sigue, entonces,
que cuando se emplea un sistema de demahdas compensadas la inte-
gral lineal y consecuentemente la variacior 'éompensatoua que ella mide
se expresa asi: ¢ = J Ve (P,u°) y es mdepencheme;del sendero de integra-

cién, lo que s1gmf1c:a que es posible asoc 1ar un cammo tnico en el ingreso
monetario con determinados cambjos’ en “los plecms B

Esta medida tiene; sin embalgo un intérés limitado en la cuantifica-

cién de los cambios en el bienestar, del consmmdm debido a que supone

que éste conserva-su-nivel - de-utilidad-inieal. - Pa1ecxera, entonces, que
la variacién equivalente que se calcula del modo siguiente:

o= e(pu) —o(pwt) | (24)

H - i i 3 i ERERE N i3l :

-es'més. adecuada, ya::que considera enforma ‘explicita 'movimientos de
un nivel de utilidad a otro. Este instrumento también tiene importantes
{réstricciones, sin embargo,-‘yaique su ‘magnitud depende en tltima ins-
tancia del sentido en que varien los precios y por consiguiente no per- '
“Thite asociar un cambio’ tmico en ‘el ingreso 'con una déterminada modi-
ficacién -en’el bienestar. Esto Se comprueba facilmente si'se tiene en
“cuénta’'que’ cambios’ proporcmnales en’ los precios y'en la ‘venta ‘del'con-
sumldor-alteran ‘la utilidad marginal ' del ingreso determinando’ que la
variaciéri equivalente ' correspondiente’ a “tin desplazamiento del “equi-
librio provoc'tdo por una redugcién en los precios chflela de la que re-
gistra los cambios en el blenestal origihados en tm aumento,

La variacién compensatoria correspondiente a las funciones de agre-
“gacién con utilidad :yiﬁfz{rg’('\ingl-j del ingreso constante consideradas en el
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«apartado  anterior pueden «calcularse . ficilmente a - partir’, derlas - funcio-
-mes de; utlhdad indirecta %, mientras. que la; derivada . de:una;:Cobb: Dou- -
--glas:como, la: del  ejemplo’ es;, la sxgulente.

Solo ‘resta ahom, ,examinar- la relacmn que ex1ste entre las ‘Variaciones
‘ compensatoria-y equivalente:y ‘el excedente: del consumidor: marshalliano,

‘para lo‘cual es conveniente ayudarse de la. ecuac16n de: Slutsky' que for-
. malmente se plantea asf: :

s 'que 0x1:/:05:1>:.0)es ;Ep‘osible» itrazar las-curvas:de'demanda ordinarialy
compensadas (siguiendo a Willig,:1976). como ise:muestra en la figura:3).

en el primer caso serfa:

(:1 9 ph=1np%) | ]—

8 La vaua én compens't or

:c':.;‘,y?f~ .expll/z

T
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~El excedente del consumidor viene representado’ por: el 4rea: p%; p'sbd; la
-variacién compensatoria por p° p'; ba:ylarequivalerite por p°: p% cd; com-
probiandose entonces que e >-s:>c¢.‘También' es evidente: que -las: de-
mandas deben ser iguales para el precio de equilibrio inicial (p%) pues
(phy?) =h, (p%,u®) ya quexi(pie(pou°)) y e(p’u°) =y°. Si el pre-
cio se elevara a p', p. ej., la curva de demanda compensada estaria por
encima de la marshalliana-si' el bijen: fuera: normaly ya que en tal caso
serfa -necesaria’' una -compensacién pecuniaria/para mantenér el nivel de
tilidad-constante a tn-:precio ‘mayor' y-por tanto e(phu®) Sy g
Es posible comprobar ademis empleando la*ecuacién (26) “que las
pendientes de las curvas de demanda ordinaria y compensada son igua-
lés cuando 9x,/8y = 0; vale decir cuanda el bien considerado tiene “‘efec-
" to ingreso” nulo, lo que significa a su vez utilidad marginal del ingreso
tconstante ‘con:respecto-a-‘cambios en ila ‘renta:y en los: precios :de los
demds bienes. En efecto, teniendo en cuenta el ieorema de Roy, resulta
obvio :que ‘efecto. ingreso nulo - implica: - 38 SR

0x:/0y = o[ |ov (P,y°) /8p|/| v (Py /op1 j/ [/By..() (27)

lo que requiere a su vez que v (P,y )/81)l ay 0 y a?v(P,y°) /fy°:= 0
De ello se sigue que sélo cuando las curvas de indiferencia sean homo-
téticamente paralelas las variaciones - compensatona y . equivalente serdn
iguales al excedente del consumidor, circunstancia: que excluye la posi-
bilidad de que estos conceptos concue1den en el caso de mas de dos
bienes. S »
Entre las recientes contnbucmnes destmadas a medlr los cambios en
el bienestar merece destacarse el t1aba]o de Wﬂhg (1976) quien inte-
resado en el ‘clculo ‘de las variaciones compensatoria y equivalente y su-
poniendo que esas ‘““medidas no -son observables’’ las:estimé a partir del
excedente del consumidor, demostrando que si la elasticidad ingreso de
la demanda fuese unitaria pueden calcularse en forma exacta (de este
modo la primera de ellas ¢ = | exp(s/y )—1|y de una manera similar
la segunda), mlentras que en caso conharlo solo es pos1ble loglar apro-
ximaciones. ’

En un trabajo méé‘ireéieiltéf y ‘haciendo ‘referencia al anterior Haus-
man (1981) demostré que las aproximaciones no son.necesarias ya.que
bajo ciertas condiciones las, variaciones,compensatoria y equivalente pue-

g9
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i:denicalcularse ‘en'iforma exacta. En efecto, ‘enuno:de: los: ejemplosi-que
»~:propdhewparawel»caso'rde:édOS ‘bienes, *parte“de‘*‘u‘na funcién: demanda del
itipo xu=tkpy? enila que x;es laccantidad demandadajik una cons-
tante de comportamjento, p, el precio del bien considerado.-dividido por
el del otro eyel ingreso deﬂactado por p-, y empleando la Lidentidqd
ciona fmalmente la funcmn de gasto Empleando luego 1'1 fonnula plo-
-puesta en:(22):determinal la siguiente expresién analitica, para,la variacién
--compensatoriai.c = {(l—b)/ (1-a) v [plax', o poix? i
-yrotra similar; paraila ;eqm,valente,; i ob@eniendo ,thedidas ;yexactas;;
cambio’en-el bienestar..Gencraliza luego este: método.«de-célculo al:caso
i:de/méas de :dos:bienes, aunque. considerando un.solo. cambio. en los pre-
 cios.y rempleando; el teorema: | de. Ja, mercancia compuesta: de. Hicks, :que
‘ simponev severas: restricciones; sobre - el comportamiento,ide -los; demés.

TN

*1'8i' biens estas’ fcontubucmnes ‘representan’un mgmﬁcatwoﬂavance ‘en
‘la ‘contrastacién’ empmm ‘de 105" cambios "en’ ]/l blenest'c ) son” ‘también
nnpmtm’ces 'sus” 111n1t'1uones tanto ‘de’ natumlem teouca ¢omo'"de ' apli-
cacién' practica.’ "En’ efecto aunque ‘el ‘método pmpuesto ‘por’ ~Wﬂhg ‘per-
“‘ite estimar’ de manelaffexactav ‘

las vanacmnesE ’compensatonzr‘ v _equi-
“vilente cuando 18" élasticidad ngreso’ de la’ demandq es unitaria VA logm
buenas aproximaciones en circunstancias diferentes, siis vesultados’ deés-
cansan en el excedente del consumidor marshalliano y por consiguien-
'te tienen sus mismas limjtaciones! EI enfoque de Hausman, por su parte,
s6lo permite calcular las expresiones analiticas de las utilidades indirec-
Las y pm "To ‘an‘co de las funcmnes degasto que conesponden a detemn-
nadas espec 'cacmnes dé'las dé'demanda 'y’ ‘bajo’ el supuesto“de que 6lo
cambla un' ‘precio, hatandose porfconmgulente de"un mmhsls de’ eth
pmcial,"i it

; or i En'la ' vida real puade
espeleuse /por‘ el ‘contrario, que g modlflcacmn ‘en’ 14§ COI]dlCIOIleS ‘de
“equilibrio ‘de‘un’ mercado’ 1epelcutan eni otios” provocando ‘una' suceslon
de- cambios' intérrelacionados’ que condizean 'a 'un ‘equilibric final ¢on’un
conjunto de precios y cantidades distinto del original, por lo que una ‘me-
{@ida completa del cambio ‘en’cl/bienestar del’ ‘tonsumidor requerirfa el

computo de todos eHos. Ambo> metodos tendrlan fma]mente la ya co-
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~nestar debido.a que supone que- el consumidor mantiene su nivel-inicial
~.de -utilidad y: de: las restricciones de la equivalente que no: permite- aso-

ciar un cambio: inico en el mgleso ‘con una determmada ‘modificacién;ien
g el b1enest'1r. s e ‘ a - ok ' 2

57 UNA MEDICION' ALTERNATIVA DE LOS CAMBIOS EN EL BIENESTAR

i Teniendo eri clienta esas-limitaciones, en la paite ‘quc- sigue ‘se pro-
“pone un’ método-alternativo para el cdlculo ‘de los cambios ‘en: el bie-
“nestar de un-individuocorrespondiente ‘a -dos situaciones éptimas deicon-
‘ssumo; que+incorpora los recientés:desarrollos: de la:teorfa iecondémica .de
los ndmeros indices 'y desagrega las -variaciones en el ingreso nominal .en
sus -dos 'componentes:esenciales: -un cambio - en:el ' indice .de :precios.y

otro-‘en el nivel:'de vida, asociando este ltimo’a :las modificaciones en
. el bienestar.; De ‘este modo se; emplea un instrumento que computa el

leerencmndo totalmente la. funcmn de utlhdad del md1v1duo se com-
7 pmeba que, du = Sudx; vy, reemplazando Iuego u;por;A (pi/y) se obtie-
_ne el siguiente 1esultado "

du/h—u(p/y)d it i o <"8>

,que nnde los camblos en, el bxenedtfu pues du es la modlflcacmn en la
utlhdad total convertldq a umdades monetarias por la. utlhdad ma1gma1
«del ingreso y: 3:(pi/y) dx1 su, expresién monetaria, Sin embargo apartir
de la funcién de -utilidad. 1nd1rect'1 es posﬂ)le lleg’u aun 1esu1tado simi-

dlal En efecto su chfelenmal total es, dv(P/y) = ,AJ(EV/BXj)[ 3Xﬁ(p;/

.. y)]d(pi/y) y si se. reemplaza luego Bv/l'o‘x, = uj,‘ u, = AMpys/Y) y se con-

sidera que —x;, ——»-..‘,(p,/y)] ax,/a(pu/y)l se obt1ene flnalmente

) ff:(éé)

un ploceso de optumzacmn sumlar al propnesto en (2.) pero con prec1os norma-
lizados,’ vale decir''con’ una’ restriccién’ presupuestaria’'del’ tipo Si(pi/y) x =17

74



+71"EL EXCEDENTE {DEL: CONSUMIDOR ]

-resultadoi:que asociado al anterior. permite/interpretar «que esta: ltima

-expresién; mide ilos;cambios: en el bienestar-en ¢l espacio ide los:precios
- mientras; que; la; anterior;ilo ‘hace enlel delos bienes. Teniendo:. ademas
encuenta; que du//\ = dv/\ 1esulta ewdente que

e Bl ‘11'12111818 antenor puede desarrollarse‘f ent varias' direcciones:si ‘se
tiene en cuenta que ambos miembros de la expresién anterior 'son"inte-
grales hneales definidas a lo. largo de diferentes senderos de integracién.
‘En efecto, “como las” funcmnes ‘ordinarias de demanda obtemdas ‘en el
:_ PrOCeso, de optnmzaclon y empleadas entla segunda de ellas depende

" es tam‘kﬁen una mteg1a1 cmvﬂmea del txpo f .ﬂ(pu/y) (X) dx,, donde
c,
es el vector de’ blenes y ; un' sendero’ dé 1ntegr‘1€1on chstmto del ante-
rior. C’onsecuentemente la explesmn correcta que mide Ios cqmbms -en el

\ingreso monetario’ es’ 1a siguieite:’ < L T L)

“pue

P

(5T [f pF [xl(P/y dp yl/y~ lﬁxi P/y pxdy{/y :;f, Ex(p /y)(X)dx

de dond“e

= S |3 @/y)dply 4 L Sy = ;;lﬁzp‘*dx!&l/y' ¥

sl 4 {
{expresién que finalmente proporciona (31)::Si: el -ingreso monetario 1o
cambiara, esta ltima se transformaria en: 7

Gp ol RS0

- J" Ex(Px/Y)( dxl = f 3y X!(P/Y)dpl (32)

i)
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que: constituyen medidas: alternativas-de-los cambios en la situacién de
~equilibrio del ‘consumidor y:consecuentemente en:'su'bienestar, - provoca-
das por smodificaciones ‘en lasicondiciones: iniciales -de precios: relativos ‘e
ingreso real, aunque medidas sobre dos-senderos de ‘integracién’ djstintos.
Si se multiplica y divide la expresién anterior por p; y x; se obtiene
tani 'indice Divisia que desagrega: los cambios en*el jingreso nominal en
sus dos componentes basicos: Un indjce de precios o de “costo de vida”
.y otro..de cantidades. o..de~ “mvel” cuya -expresion . analitica es Ia si-
n:gulente

Sy = le@/y)/yld/

+f21(1>YldP L)

o A paltn de este 1esultado puede demostlzuse que 51 la funcmn de
Vutlhdad dnecta es, homogenea de. glado uno Ios indices de costo ., ni-
vel. de. v1da son exactos ya que en tal caso yienen medldos por dos mte-
'glales lineales cuyo valor depende sélo de los valores 1mc1ales y fmales
"‘que dsuman’ las vmables En efecto, ‘en: el pnmel caso’ se' ‘tiene:

zu i

inv = f Ex ](px/y)Xa/y[ dx;/xx f 3 (m x;/ /\y) dx;/xi

= f ](u X /u] dxu/xl = f El(alog 1og xl)d log x,1(34)
; considerando, que w, = AM(pi/y) u = 3 wiX; = ASipixi = Ay, por el teo-
rema de Euler y teniendo adem4s en cuenta el de la funcién potencial.
En el segundo caso y siendo la funcién de utilidad mduecta homogenea
de grado —1, puede demostrarse de un ‘modo similar que:

v = — [ si(alogv/olog pi) dlogpi L (35)
expresiones que reemplazadas en (33) finalmente proporcicnlafilié“ji}

[ dlogy="f 3 (dlog wolog x)d'log xi

(SRR TR PR IS F R TSR WA —f21<810g V/alog,p;)d IOg Piioiil Y

[ESAUIEEPER ROTRER RO S 0 S B I

(36)

o lo que es lo mismo:
YT = @y (37)
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que s una exp1esmn :analitica) completanque-relaciond cambios cen: el"ln— ;
ostolty: nivel: de: vida>ienforma « porcentual: y: de:una:
manera:consistente 8. Teniendo: en: cuenta:que-la funcién: directa  de uti-
lidad-empleadaen el analisis es linealmente homogénéa y ‘qud la indirecta
“esilarinversa:de la ‘de gasto minimo;/iesulta evidente que- v—l/e( )ik
pOL: o, que: reemplazando.en (37) se:obtiene: iy 1 it L

V/y = !u1/uul [e(P')/G(PO)],

efecto el desplazamlento hacla una superﬁcie de mdlferenm“ supenor
plovocado por una caida en los precios y el ‘consecuente éumento en: el
- Ingreso real es captado por el indice de “nivel de vida” y const1tuye una
version porcentual de la.f‘variacién equivalente” pues mide en el espacio
de los bienes el cambio en el ingreso que a los precios de la situacién ini-
cial permite al consumidor alcanzar un nivel de utilidad superior. Simul-
ta.neamente en el _espacio de los p1e i ,;el eqﬁlribuo se. desplaz hacia,
una supelflcze de utlhdad mdnecta VI mas .cercana.: al orlgen Io que. tam-

L una m est Y. ed equwalente a la fvauamon{
compensatmlé.” medlda soble bases pomentuales,“ya que ,exp1

‘aA la suma
de dinero que permitirfa al consumidor mantener el nivel de utilidad: an-
terior en la nueva posicién de quilibrio. De, ello se:sigue que la variacion
compensatona es un concepto dual que cuantlflca los cambios en el bie-
‘mestar en el espacio de los precios y. que la equivalente es. la explesmn

‘pnmal que los computa en el de bienes.

, (Teniendo,en. cuenta; sin embargo,;que sdlo,un mayor. ingresojreal
puede jprovocarun’aumento en el bienestar y que este.dincremento; en, la-
renta puede; provenir; tanto, dejun, cambio en,los; -precios relativos .como;
de un alza en, el ingreso, nominal, resulta: evidente;que ambos: indicado-,
res pueden emplearse en forma complementaria para cuantlflcal los.cam-,
bios en el bienestar: el indice del nivel de vida es el mas apropiado para
raédir los cambios en el espacio de bienes mienitras” que el de costo de vida
st espemalmente dlsenado para cqmtlﬁoarlos en el de plecms A31 P e] 5

8 Es evidente que si el' mgreso hominal no~cambia ul/ W=y /vO.
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unicambio en'la misma, direccidn; vale: decir 'un -aumento:en el:ingreso
nominal y. una caida:.en:los:precios provoca .un: doble impacto:sobre. el
bienestar,: mientras: que uha:variacién: en: sentido  contrario requiere 'que
el ‘aumento:en la utilidad-derivado: del primer efecto y estimado por el
indice -de .nivel de vida sea corregido: por: el indice de precios que:en:dl-
tima instancia capta el efecto'ireal ‘mnegativo provocado’ por: una:: modi-:
fxcauon en los precios relatlvos.

'Los indices obtenidos en la expresién antetior concuerdan con los
de precios y cantidades usualmente empleados en el andlisis economlco
En efecto, ‘el “mdlce econdémico de plecms" 'genelalmente se’ define ‘co--
mo el cociente entre los gastos minimos necesarios pala alcanzar un ‘njvel
de utilidad detelmmado en dos sitidaciones de precios chstmtas (Sqmuelson
apd Swamy, 1974, p. e] Yy suele slmbohz'lrse ast: -

L :f' SR }j(Pl,P“,u") i (1)1 uo)/e(Po u ) ;z;"f:{; (39)

donde'i"las vanables ilenen el rm\mo mgmﬁcado que au’ces 81 la funcmnf

diente ‘del mvel de utlhdad seleccmnado como punto de 1efcrencn y de-i
pendera solo del valor de los pa1ametlos de la funcmn de adlegacmn y‘

"P“ u°) f—’e(P‘ /e(P")

1 : p(Pl

expré‘sién"que‘cOn’éuérda“cfoil el fiidice de’'costo de vida obténido en (38):
ST EIS I A U SRS B O Paowdh o Lnnined

7 El indice “econémico 'de cantidades se ‘defing) & 'su' vez, ‘como el
“Cocienté: entre los gastos: mifnimos  necesarios' para  adquirir “los conjuns:
tos de bienes- conespondlentes a-dos niveles' de utilidad” distinto 'y para’
una’ s1tuac1on de p1e01os de rcfuencm 1dentlcos seexpresa simbolica-’
mthe aSl' [T B ISRTE St 1o H i Vi tl g aaIir iy i wa

XXX = o) feerae) )

y puede demostrarse que en el caso homotético se transforma en

x(XLXLE) =, 0

X (X)e o (42)
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expresién que concuerda con el primer factor del segundo miembro de,
(38) y 1ep1esenta p01 1o tanto un mchce de mvel de vida que pemute

i QDebe destacaxse sin emba1go que; los,mdlcadowm que se \obtlenen
iﬁfeg1ando~ « (-33) dependen de da cspemﬁcacmn Jdela; funcién  de agre:;

temen’ce sl el mdon de p1efelcncxas del consumldor v1mem 1epresentado‘

por una funcién como la propuesta en (2) la expresion (43) se trans-
formaria envesta otra: '

Xln le /Xca Xob = ( 1/y )/(P 1p1b /Pon ob ) (44)

lo que significa'quecuando la:funcién de 'utilidad-es/del tipo Cobb Dou-" -
glas . con‘ 1'etornos constantes a escah los cambios en. eL .bienestar puedeu
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G CONCLUSIONES

Este t1aba]0 revisa los instrumentos tladlcmnales destmados ‘& cuan-:
tificar los.cambios. en el bienestar y algunos intentos de medicién y. com-
prueba que el excedente del consumidor sélo proporciona, resultados exac.
tos bajo condjciones muy restrictivas, que la variacién compensatoria tie-
ne un interés limitado ya que supone que el consumidor mantiene su
bienestar inicial y que la equivalente, si bien considera movimientos de
un mvel de utlhdad a oho depende del sen’cldo en que camblen los pre-

greso con''una determinada modlflcacmn en'el’ blenesteu. Senala ‘tam-’
bién que‘los intentos ‘de’ medicién tienen 1ds’ limitaciones' propias de Tos

conceptos examinados y una restriccién adicional’ derivada de considerar’
el cambio en un sold precio; lo:que los convierte enr instrumentos: «de_ani-

lisis. de-equilibrio! parcial. Finalmente -muéstra que:si:la expresién: anali=/
ticaque.mide:dos cambios en la: posicidon de. equilibrio -del consumidor: se.
expresa : sobre.: bases ; porcentuales;  bajo. determinadas condiciones. referi-,
das.a Ja funcidn de agregacién es posible obtener upa medida exacta y
completa: de los cambios, en. el bienestar, mediante-un indice. de nivel .de.
vida, que no-es. otra;, cosa. que la ,variacién, equiva{lept__natulahnente me-
dida. en ‘el -espacio de los. blenes, o altematlvamente a través de la d1-k '
ferencm entle los Camb?OS plopmcmnales en el 1ng1eso inonetauo y un ‘,
1nd1ce de costo’de vida, ‘que es una versién pomentual de la vauacmn:
compensatorxa adecuadamente medlda en el espacm de los p1e01os o
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