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EJERCICIOS Y PROnLENAS 

1) Pruebe que si 6 cfrculos contienen un punto en común, al menos 

un cfrculo contiene el centro de otro circulo. [R. Miatello) 

2) Pruebe que si a + b +e • 1, entonces 

Generalice. [R. Miatello) 

3) Encuentre el máximo común divisor (a, b) entre 

a • 11111111 y b • 11 ... 1 (190 dígitos iguales a\). En 

general, si an 11 1 (n dfgitos iguales a 1) halle una 

fórmula para (a
11 

, am). [R. Miatello) 

4) Entre los números naturales cuyos dfgitos son todos iguales a 

1 encuentre el menor número que es divisible por 33 ... 3 (lOO 

. dígitos iguales a 3). 1 R. Miatello) 

5) los tres lados de un tri~ngulo de ~rea A son divididos en n 

partes iguales. Se traza una linea recta de cada vértice al 

"punto~" del lado opuesto (ver figura)·obteni~ndose un tri~n-
gula interior de ~rea B. Muestre que si n = 3 , 1 8 • ¡A. Oc-

termine 8 en función de A cualquiera sea n. 1 R. Miatellol 

(n 6) 

6) (El duelo triangular) 

Tres tiradores, A, 8 y C disputan un duelo a pistola en las si 

guientes condiciones. Ubirados en las esquinas de un tri~ngulo 

equi latero se disparan por turnos mutuamente en un orden sortea 

do de antemano hasta que sólo haya un sobreviviente. Cada tira­

dor dispara un tiro pot· vez C'n la dirección deseada. Adem~s los 
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tiradores saben que A siempre acierta al blanco, que B acierta 
1 

un 80% de sus disparos y C un 50% de ellos. Suponiendo qúe e~ 

da uno de ellos sigue la estrategia m~s favorable y que ningu-

no resulta muerto por un disparo que no ha sido hecho contra él, 

lQuten tiene más chance de sobrevivir? 

lCu~les son las probabilidades de sobrevivir de cada uno? 

1 R. Hiatello) 

7) Justificar que los números complejos v, w que se obtienen por 

' el siguiente proceso son las soluciones de x2 ,. z 1 z2' , siendo 

z1 , z2 números complejos dados. 

Sea l la recta que contiene la biyectriz del ~ngulo z1 Óz 2 y 

H su perpendicular por O. Sea z3 al simétrico de z2 con res­

pecto a~· La circunferencia determinada por z1 z2 y z3 inter­

secta la rectal en dos puntos v, w. (J. Vargas) 

8) Constr~ir un tri~ngulo dado: un lado, el producto de las longi-

tudes de los otros dos lados y la diferencia de los ~ngulos inte 

rfores con vértices en el lado dado. 1 J. Vargas) 

9) Si los lados de un tri~ngulo rect~ngulo miden números naturales, 

entonces el producto de las longitudes de los tres lados es un 

múltiplo de 60. 1 J. Vargas) 

10) En cada uno de los problemas siguientes, dar.la (las) soluciones 

con al menos cuatro cifras decimales exactas. 

a) Para qué ~ngulos centrales la longitud del arco de circunferen 

cia es el doble de la longitud de la cuerda subtendida por di-

cho arco. 

b) Si un ~·ector circular r:s tal que la cuerda que subtiende el a.r:. 

co de circunferencia que lo define, lo divide en dos regiones 

de i gua 1 ~re a. ¿e u~ 1 es 1 a medida de 1 /ingul o centra 17 

e~ Un tronco ci ltndrico de madera cuyo pe!;o especHico es 2/3 flo 

ta en el agua l~ qué profundidad se hunde? (J. Vargas) 
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11) Si a,b son números reales tal que O< b- a~,; lO-m (m
1
algún n~ 

tur·ai). lSe puede asegtwar que las prirreras m cifras decimales 

rlr. a y h coinciden? ! .1. Varqasl 

12) Piense en triángulos AOe de base 1\IT fija. Describir el con-

junto de puntos e tal que la diferencia de los ángulos A y B 

es constante. (J. Vargas). 

13) Fijar una circunferencia e Y·Un punto o en e. Describir la 

curva determinada por los puntos medios de las cuer4das de e que 

pasan por O . ( J. Vargas) 

14) Reformular problemas 6 y 7 en el espacio o sugerir de este tipo 

de problemas en el plano. (J. Vargas) 


