Una igualdad muy joven

En 1995 Simon Plouffe demostré la siguiente igualdad

il 2 1 1 )
Izol‘ 1+1 " 8i+4 8 +5 8i+6

Cuya demostracion es extremadamente simple.

En efecto, para cada par de naturales k,1 se tiene que
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debido a que
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T8 = Z(zs)‘ (Serie geométrica)
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Por lo tanto, aplicando la férmula (1) para h = 1,4, 5,6 se obtiene
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Ahora hacemos z = 715 Y.
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y la integral (2) es igual a
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Con respecto al error, se tiene que
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En efecto
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Por tanto, si deseamos calcular 1000 decimales exactos de 7, la férmula nos
dice que debemos escoger N de modo que
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167 < o100

Tomando logaritmo resulta

log (0.6) — Nlog16 < —10001l0g 10
o pasado de miembros

log (0.6) + 1000 log 10 <N
log 16 -

Como log 0,6 ~ —0.5, log10 ~ 2.3, log16 ~ 2.8
resulta N =~ 830.
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